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Espacio contractil

La nocion de espacio contractil o contractible es muy importante en topologia algebraica, ya que
12

representa la clase mas sencilla de espacios desde el punto de vista de la homotopia.
En topologia, un espacio topolégico X es contractil si tiene el tipo de homotopia de un punto, es decir, si
existe una equivalencia homotdpica entre el espacio X y un espacio {g} formado por un solo punto.3

En un espacio topolégico contractil X o contractible la aplicacion identidad 1x : X — X es hométopa a

alguna aplicacion constante ¢: X — X tal que c¢(z) =p con p € X para cualquier z € X.

Intuitivamente, un espacio contractil puede ser deformado continuamente hasta convertirlo en un punto.4 :
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Propiedades

Un espacio contractil verifica las siguientes propiedades:

= ES conexo por caminos.
= Su grupo fundamental de homotopia es trivial.
= Como consecuencia de las dos propiedades anteriores, es simplemente conexo.

Ejemplos

= El espacio euclideo R™ es contractil.
= La esfera n-dimensional S™ no es contractil.

= La esfera unitaria en un espacio de Hilbert de infinitas dimensiones es contractil como
consecuencia del teorema de Kuiper.
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