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Escoja exactamente tres de los siguientes cinco problemas.
Para obtener crédito muestre todo su trabajo. Explique claramente su contestacion.
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Cada uno dotado de la topologfa relativa como subespacio de R, R? o R3, segiin sea el
caso. Explique, porqué ninguno de los espacios es homeomorfo a ningtn otro.

(b) Demuestre que el borde de un tridngulo equildtero, en R?, es homeomorfo al espacio

(C,7¢) de la parte (a).

2. Demuestre que la topologia producto 71y, es la topologia més pequenia sobre X = H X, que

agl
hace que cada una de las proyecciones m,, : X — X, sea una funcién continua.

3. Sea (X, Tx) un espacio conexo, compacto y Hausdorff. Demuestre que si X tiene por lo menos
dos puntos, entonces X no es enumerable.

4. Para cada a € A, sea X, un espacio topolégico no vacio. Sea (X = H Xa, Tnr) el espacio

a€el
producto.

(a) Demuestre que si X, es compacto para todo o € A, entonces (X, 711) es compacto.
(b) Demuestre que si X, es Hausdorff para todo o € A, entonces (X, 711) es Hausdorff.

(c) {Sera cierto que si X, es metrizable para todo a € A, entonces (X, 711) es metrizable?

5. Considere la funcién f : R — R definida segin indicamos a continuacién:
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(a) Demuestre que f : (R,7¢1) — (R, Z¢1) no es continua.

(b) Demuestre que f : (R,7;) — (R,7;), donde 7; es la topologia de limites inferiores, es
continua.

(Nota. Aqui 7g1 es la topologia usual sobre R y 7; es la topologia generada por la base
B = {[a,b) | a,b € R,a < b}).



